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《《《九九九章章章算算算術術術》》》原原原文文文

今有共買物，人出八，盈三；人出七，不足四。問人數、物價各幾何？
荅曰：七人，物價五十三。

今有共買雞，人出九，盈一十一；人出六，不足十六。問人數、雞價各幾何？
荅曰：九人，雞價七十。

今有共買璡，人出半，盈四；人出少半，不足三。問人數、璡價各幾何？
荅曰：四十二人，璡價十七。

今有共買牛，七家共出一百九十，不足三百三十；九家共出二百七十，盈三十。
問家數、牛價各幾何渿

荅曰：一百二十六家，牛價三千七百五十。

題題題意意意今今今釋釋釋

第第第 1 題題題 今有人合伙購物，每人出 游，多 渳；每人出 渷，差 渴。問人數、物價各幾何？

第第第 2 題題題 今有人合伙買雞，每人出 渹，多 渱渱；每人出 渶，差 渱渶。問人數、雞價各幾何？

第第第 3 題題題 今有人合伙買璡，每人出
渱

渲
，多 渴；每人出

渱

渳
渨少半温，差 渳。問人數、璡價各

幾何？

第第第 4 題題題 今有人合伙買牛，每 渷 家共出 渱渹渰，不足 渳渳渰。每 渹 家共出 渲渷渰，多 渳渰。問家
數、牛價各幾何？

題題題目目目今今今解解解

第 渱 題温 設人數為 x，物價為 y，得方程組{
y 渽 游x− 渳
y 渽 渷x渫 渴

解方程組，得 x 渽 渷、y 渽 渵渳

第 渲 題温 設人數為 x，雞價為 y，得方程組{
y 渽 渹x− 渱渱
y 渽 渶x渫 渱渶

解方程組，得 x 渽 渹、y 渽 渷渰

第 渳 題温 設人數為 x，璡價為 y，得方程組
y 渽

渱

渲
x− 渴

y 渽
渱

渳
x渫 渳

解方程組，得 x 渽 渴渲、y 渽 渱渷

第 渴 題温 設家數為 x，牛價為 y，得方程組
y 渽 渱渹渰× x

渷
渫 渳渳渰

y 渽 渲渷渰× x

渹
− 渳渰

解方程組，得 x 渽 渱渲渶、y 渽 渳渷渵渰

《《《九九九章章章算算算術術術》》》的的的解解解法法法：：：盈盈盈不不不足足足術術術

盈不足術曰：置所出率，盈、不足各居其下。令維乘所出率，并以為
實。并盈、不足為法。實如法而一。有分者，通之。盈不足相與同其
買物者，置所出率，以少減多，餘，以約法、實。實為物價，法為人
數。

其一術曰：并盈、不足為實。以所出率以少減多，餘為法。實如法得
一人。以所出率乘之，減盈、增不足即物價。

渱



「「「盈盈盈不不不足足足術術術」」」今今今譯譯譯：：：

盈不足的算法是：列出所出率，將盈、不足各列在其下方。維乘所出率及盈、
不足渨即所出率及盈、不足 渲 組的 渲 個數交叉相乘温，將得到的兩個積相併作為
「實」渨被除數温。將盈、不足相加作「法」渨除數温，得結果。若有分數，便要通
分。盈、不足與同買物若相關，列出所出率，以少減多，用餘數去約「法」、
「實」。「實」約後為物價，「法」約後為人數。

另一個算法是：將盈、不足相加作為「實」。以所出率以少減多，餘為「法」。
得出的結果為人數。減去盈數又或加回不足數，可得物價。

第第第 1 題題題

今有共買物，人出八，盈三；人出七，不足四。問人數、物價各幾何？
荅曰：七人，物價五十三。

• 置所出率，盈、不足各居其下 左 右
游 渷

多 渳 差 渴

• 令維乘所出率，并以為實。并盈、不足為法
維乘：游× 渴 渽 渳渲、渳× 渷 渽 渲渱 實：渳渲 渫 渲渱 渽 渵渳 法：渳 渫 渴 渽 渷

• 實如法而一 每人應付出的「率」為 渵渳÷ 渷

• 有分者，通之 因為不涉及分數，略過。

• 置所出率，以少減多，餘 餘數為：游− 渷 渽 渱

• 以約法、實。實為物價，法為人數 物價：渵渳÷ 渱 渽 渵渳 人數：渷÷ 渱 渽 渷

• 其一術曰：并盈、不足為實。以所出率以少減多，餘為法
實：渳 渫 渴 渽 渷 法：游− 渷 渽 渱

• 實如法得一人。以所出率乘之
一人：渷÷ 渱 渽 渷， 渷× 游 渽 渵渶 渷× 渷 渽 渴渹

• 減盈、增不足即物價
物價：渵渶− 渳 渽 渵渳，渴渹 渫 渴 渽 渵渳

第第第 2 題題題

今有共買雞，人出九，盈一十一；人出六，不足十六。問人數、雞價各幾何？
荅曰：九人，雞價七十。

• 置所出率，盈、不足各居其下 左 右
渹 渶

盈 渱渱 不足 渱渶

• 令維乘所出率，并以為實。并盈、不足為法
維乘：渹× 渱渶 渽 渱渴渴、渱渱× 渶 渽 渶渶 實：渱渴渴 渫 渶渶 渽 渲渱渰 法：渱渱 渫 渱渶 渽 渲渷

• 實如法而一 每人應付出的「率」為 渲渱渰÷ 渲渷

• 有分者，通之 渲渱渰÷ 渲渷 渽
渷渰

渹

• 置所出率，以少減多，餘 餘數為：渹− 渶 渽 渳

• 以約法、實。實為物價，法為人數 物價：渲渱渰÷ 渳 渽 渷渰 人數：渲渷÷ 渳 渽 渹

渲



• 其一術曰：并盈、不足為實。以所出率以少減多，餘為法
實：渱渱 渫 渱渶 渽 渲渷 法：渹− 渶 渽 渳

• 實如法得一人。以所出率乘之
一人：渲渷÷ 渳 渽 渹， 渹× 渹 渽 游渱 渹× 渶 渽 渵渴

• 減盈、增不足即物價
物價：游渱− 渱渱 渽 渷渰，渵渴 渫 渱渶 渽 渷渰 合問

第第第 3 題題題

今有共買璡，人出半，盈四；人出少半，不足三。問人數、璡價各幾何？
荅曰：四十二人，璡價十七。

• 在第 渳 題下，劉徽注有：

注云若兩設有分者，齊其子，同其母。此問兩設俱見零分，故齊其子，同其母。又云令下維乘

上，訖，以同約之。不可約，故以乘，同之。

• 劉徽的注文亦不好理解，清李潢在《九章算術細草圖說》卷七盈不足有以下的補充：

• 置所出率，盈、不足各居其下 左 右
渱/渲 渱/渳 渨原文沒有這一行温
子 渱 母 渲 子 渱 母 渳
盈 渴 不足 渳

• 渨清温李潢(？-1812)：次置所出率，齊而同之，則二分之一為六分之三，三分之一為六分之二
左 右

子 渳 母 渶 子 渲 母 渶
盈 渴 不足 渳

此即劉徽的注文齊其子，同其母，「齊同」是指通分和擴分。此問兩設俱見零分，故齊其子，同
其母，意指這兩個分數不是帶分數，是故可以如此處理；

• 令維乘所出率，并以為實。并盈、不足為法，李潢：令不足三維乘三得九，令盈四維乘二得
八；并之得十七，為實，即璡價也；并盈四不足三，得七，以分母六乘之，得四十二為法，即人數也

維乘：渳× 渳 渽 渹、渴× 渲 渽 游 實：渹 渫 游 渽 渱渷 法：渨渴 渫 渳温× 渶 渽 渴渲，
人數渽 渴渲、璡價 渱渷

• 為甚麼要再乘 渶？是因為處理
渱

渲
和

渱

渳
兩個分數，透過通分渨同其母温，得

渱

渲
− 渱

渳
渽

渱

渶
，

再以 渴 渫 渳渨并盈、不足温被
渱

渶
除，得 渷÷ 渱

渶
，因不可約，故以乘，得 渴渲。

• 是以李潢續注有：

其一術，草曰：并盈不足三得七，以分母六乘之，得四十二為實；以分子二減分子三，餘一為

法，實如法得四十二，即人數也；副置人數四十二，以人出半乘之，得二十一，減盈四，得十

七；以人出少半乘之，得十四，增不足三，亦得十七，即璡價也，合問。

第第第 4 題題題

今有共買牛，七家共出一百九十，不足三百三十；九家共出二百七十，盈三十。
問家數、牛價各幾何渿

荅曰：一百二十六家，牛價三千七百五十。

• 在第 渴 題下，劉徽注有：

按此術并盈不足者，為眾家之差，故以為實。置所出率各以家數除之，各得一家所出率，以少減

多者得一家之差。以除，即家數。以多率乘之，減盈，故得牛價也。

渳



這一個注實是道出整個「一盈、一不足」底下的算法原理。盈不足的差異，是因為所出率
的不同，再由家的數目再擴大，

所出率的差×家的數目 渽總數的相差 渽盈不足的相差 渽盈渫不足

• 是以在講述「盈不足術」之後，劉徽再補充：此術意謂盈不足為眾人之差，以所出率以少減多，
餘為一人之差。以一人之差約眾人之差，故得人數也。

• 李潢：買牛草曰：置七家共出一百九十，即七分之一百九十；九家共出二百七十，即九分之二百七十；齊
而同之，得六十三分之一千七百一十於右行，不足三百三十居下，得六十三分之一千八百九十於左行，盈

三十居其下

左行 右行
人出 渱游渹渰 渱渷渱渰 分母為 渶渳

盈 渳渰 不足 渳渳渰

• 李潢：令左行盈三十，維乘右行所出一千七百一十，得六十三分之五萬一千三百，不足三百三十於右行；
令右行不足三百三十維乘左行所出一千八百九十，得六十三分之六十二萬三千七百，盈三十於左行

由維乘得：渳渰× 渱渷渱渰

渶渳
渽

渵渱渳渰渰

渶渳
、渳渳渰× 渱游渹渰

渶渳
渽

渶渲渳渷渰渰

渶渳

• 李潢：并之得六十七萬五千為實；以不足三百三十并盈三十得三百六十，復以分母六十三乘之，得二萬二
千六百八十為法，乃置所出分子一千七百一十減一千八百九十，餘一百八十，以約法二萬二千六百八十得

一百二十六，即家數也，以約實六十七萬五千得三千七百五十即牛價也，合問

實：渵渱渳渰渰 渫 渶渲渳渷渰渰 渽 渶渷渵渰渰 法：渨渳渳渰 渫 渱渳温× 渶渳 渽 渲渲渶游渰 所出：渱游渹渰− 渱渷渱渰 渽 渱游渰
渨法、實、所出皆已倍大 渶温

牛價 ：渶渷渵渰渰÷ 渱游渰 渽 渳渷渵渰 家數：渲渲渶游渰÷ 渱游渰 渽 渱渲渶

《《《九九九章章章算算算術術術注注注》》》原原原文文文

今有共買物，人出八，盈三；人出七，不足四。問人數、物價各幾何？
荅曰：七人，物價五十三。

今有共買雞，人出九，盈一十一；人出六，不足十六。問人數、雞價各幾何？
荅曰：九人，雞價七十。

今有共買璡，人出半，盈四；人出少半，不足三。問人數、璡價各幾何？
荅曰：四十二人，璡價十七。

注云若兩設有分者，齊其子，同其母。此問兩設俱見零分，故齊其子，同其母。又云令下維乘上，訖，以同

約之。不可約，故以乘，同之。

今有共買牛，七家共出一百九十，不足三百三十；九家共出二百七十，盈三十。問家數、
牛價各幾何渿

荅曰：一百二十六家，牛價三千七百五十。
按此術并盈不足者，為眾家之差，故以為實。置所出率各以家數除之，各得一家所出率，以少減多者得一家

之差。以除，即家數。以多率乘之，減盈，故得牛價也。

盈不足術曰：置所出率，盈、不足各居其下。令維乘所出率，并以為實。并盈、不足為
法。實如法而一。按盈者，謂之脁；不足者，謂之朒。所出率謂之假令。盈朒維乘而設者欲為同齊之
意。按“共買物，人出八，盈三；人出七，不足四”，齊其假令，同其盈朒，盈朒俱十二。通計齊則不盈不

朒之正數，故可併之為實，并盈、不足為法。齊之三十二者，是四假令，有盈十二。齊之二十一者，是三

假令，亦朒十二。并七假令合為一實，故并三、四為法。有分者，通之。若兩設有分者，齊其子，同
其母。令下維乘上，訖，以同約之。盈不足相與同其買物者，置所出率，以少減多，餘，以約
法、實。實為物價，法為人數。所出率以少減多者，餘謂之設差。以為少設，則并盈朒，是為定實。
故以少設約定實，則法為人數，適足之實故為物價。盈、朒當與少設相通。不可遍約，亦當分母乘，設差為

約法實。
其一術曰：并盈、不足為實。以所出率以少減多，餘為法。實如法得一人。以所出率乘
之，減盈、增不足即物價。此術意謂盈不足為眾人之差，以所出率以少減多，餘為一人之差。以一人
之差約眾人之差，故得人數也。

渴
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渵


